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POMORSKA LIGA ZADANIOWA ZDOLNI Z POMORZA
Konkurs dla uczniéw szkol ponadpodstawowych i ponadgimnazjalnych

wojewodztwa pomorskiego w roku szkolnym 2019/2020

Etap Il — powiatowy
Przedmiot: MATEMATYKA

Instrukcja dla ucznia
Zanim przystapisz do rozwigzywania testu, przeczytaj uwaznie ponizszg instrukcje.

1. Arkusz testowy zawiera 5 zadan.
2. Za zadania z arkusza mozna uzyskac tacznie 50 punktow.

3. Pisz czytelnie. Rozwigzania zadan przedstaw w takiej formie, zeby mozna bylo odczyta¢
je bez problemu.

4. Wszystkie rozwigzania zadan zamie$¢ w jednym pliku o nazwie
imi¢_nazwisko miejscowos¢ (w formacie *.doc, *.docx, *.pdf) i przeslij na adres
mailowy: matematyka plz Pp@odn.slupsk.pl. Pliki w postaci zdje¢ nie beda
uwzgledniane.

Zyczymy powodzenia!
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Zadanie 1. (0-10p.)

W prostokatnym uktadzie wspdirzednych dane jest koto, styczne do czesci dodatnich obu osi
uktadu, a jego $rodek przynalezy do prostej y = 2. Z kolei w to koto wpisany jest sze§ciokat
foremny, ktorego jedna z dhluzszych przekatnych jest rownolegta do osi OX uktadu
wspotrzednych. Poprowadzono prosta, styczng do kota, nie pokrywajaca si¢ z osiami uktadu,
ktora przecina dodatnie czeSci osi uktadu. Punkt stycznosci jest jednoczes$nie wierzchotkiem
szesciokata foremnego, bardziej oddalonym od poczatku uktadu wspotrzgdnych. W ten sposob
styczna i osie uktadu wspotrzednych utworzyty trojkat prostokatny AOB. Trojkat wraz z kolem
1 szesciokatem przesunig¢to wzdluz osi OY w ten sposob, ze jeden z bokdéw szesciokata pokryt
si¢ z osig OX. Prosta i osie uktadu wspotrzednych utworzyly nowy trojkat A1OB;. O ile
zmniejszyto si¢ pole trojkata AOB? Rozpatrz dwa przypadki. Przedstaw obliczenia.

Zadanie 2. (0-10p.)

Cztery statki A, B, C i D oczekujace na wejscie do portu ustawione sg wspotliniowo w tej
wiasnie kolejnosci, przy czym odleglosci pomiedzy nimi wynoszg: |AB| = a — b [km],
|IBC|=c—b [km], |CD|=b + c [km], gdzie a, b i ¢ s3 dodatnimi rozwigzaniami uktadu réwnan:
ab=a+b+1
bc=b+c+2
ac=a+c+5
Rozstrzygnij, czy istnieje taki punkt P na ladzie, ze: ¥APB = <BPC = «CPD.
Przedstaw tok swojego rozumowania i obliczenia.

Zadanie 3. (0-10p.)

Sposrod wszystkich liczb o$miocyfrowych losujemy takie liczby, w zapisie ktorych nie
wystepuje zero, natomiast cyfra 2 wystepuje dwa razy, a cyfra 3 wystepuje trzy razy. Natomiast
sposrod wszystkich szesSciocyfrowych liczb nieparzystych wybieramy takie, w ktérych suma
dwoch skrajnych cyfr jest parzysta i mniejsza od 10, a wérdd cyfr tej liczby sa co najwyzej
3 siodemki. Wykaz, ze prawdopodobienstwo wylosowania liczby o§miocyfrowej jest mniejsze
od prawdopodobienstwa wylosowania liczby sze$ciocyfrowej. Przedstaw tok swojego
rozumowania i obliczenia.

Zadanie 4. (0-10p.)

Znajdz wszystkie liczby trzycyfrowe, ktore przy dzieleniu przez jedenascie sa rowne sumie
kwadratéw swoich cyfr. Przedstaw swoj tok rozumowania i obliczenia.

Zadanie 5. (0-10p.)

W stozek, w ktorym dlugos¢ promienia podstawy jest rowna 5, a dlugo$¢ wysokosci jest rowna
12, wpisano kulg. Nastepnie migdzy kula a podstawg stozka umieszczono identyczne mniejsze
kule o maksymalnej wielkos$ci. Ile takich kulek tam umieszczono? Przedstaw tok swojego
rozumowania i obliczenia.
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